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Система уравнений  
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  (1) 

описывает в безразмерных переменных динамику двухфазной смеси (см., например, [1, 

2]). Здесь , , , ,i ii i i iu P m   – средняя плотность, истинная плотность, скорость, давление и 

объемная концентрация i-го компонента смеси, 1 ,m m  2 1 ,m m  ,i i iim  ,0,i iia   – 

скорость звука и истинная плотность материала i-го компонента,  – время стоксовой 

релаксации скоростей, 2 – время релаксации давлений компонентов смеси, 2 1/ ,a a a  

22,0 11,0/ .r    Сопряжённая к системе уравнений (1) в смысле Н.Х. Ибрагимова [3] 

система уравнений имеет вид 
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где 1,R 2 ,R 1,U 2 ,U M – сопряжённые переменные. Найдём такие их значения, при кото-

рых равенства (2) выполняются при всех решениях 1, 2 , 1,u 2 ,u m системы уравнений 

(1). При выполнении условий  

                                                               ,P Q     
1 1

P Q                                                       (3) 

получим  

1 ,R Au B  2 ,R Av C  1 2 ,U U A  0,M                             (4) 

где A, B, C – произвольные константы. Отметим, что условия (3) выполняются, например, 

для используемых в [1, 2] функций давления 
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Таким образом, система уравнений (1) является нелинейно сопряжённой с под-

становкой (4) (см. [3]). Этот факт позволяет вычислить ряд законов сохранения этой си-

стемы, соответствующих найденным в работе [4, 5] её симметриям 
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Законы сохранения в свою очередь будут использованы для поиска точных решений си-

стемы уравнений (1) 
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